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研究 FE Smnarandache 可 来 数 函 数 广 nD) 的 -类 均值 。 方法 “利用 初等 及 解析 方法 。 结 
给 出 -类 FF Snarmandade 可 乘 数 函 数 


摘要 : 目的 
果 将 研究 的 问题 转变 成 除数 函数 及 素数 分 布 问题 。 结 论 


特殊 均值 的 一 4 销 趣 的 渐 近 公式 。 
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1 5 引言 及 结论 

设 芒 任 意 正 整数 , 一 个 算术 西数 《七 称 为 下 
Smarandadqjj 乘 的 ,如 果 {1) =1 当 尼 ] 且 on 一 
站 让 … 训 为 n 的 标准 分 解 式 时 有 《也 一 
2 《例如 画 数 Sm = minm mE N al 

ml} 是 F Smarandach 早 乘 本 数 .因为 从 尽 蕊 的 定 

义 , 很 容易 推断 出 , 如 果 na= 六 让 … 估 是 芍 标准 
素 因 数 分 解 式 , 那么 

SC 一 ma Si)》 
所 以 说 民 世 是 FF Smarandachej 乘 函数 , 它 的 前 几 
个 值 是 SG1) =1 S2) = 王 23 S3) 王 3 X4) 一 4 
SGS) 一 5 S6) 王 3 SI7)=7 SX8) 王 4 So9) 一 
6 SIl0) = 5 … 关 于 SC 的 算术 性 质 , 有 不 少 学 
者 进行 过 研究 , 获得 了 许多 有 重要 理论 价值 的 研究 
成 果 “ ” .例如 ，FarisMak 和 Michell Partick 在 文 
献 [2] 中 研究 了 SC 马 的 有 界 性 问题 , 得 出 了 SEE ) 
的 上 下 界 估计 , 即 证 明了 

(PP 一)a 十 攻 XpP 冯 (CPP-1)Ta 十 1 十 Jo8$o] 
陡 直 

LuYam ing 开 究 了 一 个 包含 Sm 的 方程 的 可 
解 性 问题 , 证 明了 对 任意 正 整数 苞 3 方程 

SC 十 世 寺 Fe) 一 六 世 ) 十 尺 mD ) 十 … 
十 Same) 
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有 无 穷 多 组 正 整 数 解 ( 马 ， 马 ，…，m) 
Jozsef Sandor' 进一步 证 实 对 任意 正 整数 三 
2 存在 无 限 多 组 正 整 数 (要 , 也 …， mk ) 满 足 不 等 
六 双 十 了 到 十 …… 十 mn) 盖 S 世 ) 十 汪 双 ) 十 … 
十 SCnme)。 
同样 , 又 存在 无 限 多 组 正 整数 ( 世 , m …， 了 你 ) 使 得 
并 瑟 十 取 十 十 mm)< SO ) 十 SB 区 ) 十 … 
十 SCm)。 
徐 哲 峰 '” 研究 了 SC 的 值 分 布 问题 , 获得 了 
ee 的 结果 , 即 证 明了 下 面 的 定理 .。 
及 了 上 (了 蕊 表 示 1 的 最 大 素 因 子 , 则 对 任意 实数 和 
次 0 


0 


-4 | 


其 中 es R ianann Ze 包 困 数 . 


此 时 , 当 na 一 章 评 … 大 为 区 9 标准 素 因 数 分 解 
式 时 , 兮 

SLCm 一 ma 也 B， . 也。 
显然 这 个 画 数 也 是 下 Snarmdachej 乘 5 数 , 它 称 
为 F Smarandache LOM 数 . 关于 这 个 画 数 的 性 
质 , 也 有 不 少 学 者 进行 过 研究 , 参阅 文献 [ 6 一 8]. 

本 文 研究 另 一 个 F Smarandadie 可 乘 本 数 
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AS 也 的 均值 问题 , 根据 文献 [9], 定义 立 巴 如 下 : 
SG) 一 1 当 它 1] 且 0 单间 … 了 为 欧 标 准 素 
因数 分 解 式 时 , 分 

CD 王 2 了 oo 也 as 马 ak 及 }。 
容易 验证 这 个 本 数 是 FE SmarandadhepJ 乘 本 数 . 关 
于 它 的 初等 性 质 , 不 少 学 者 也 进行 过 研究 , 如 文献 
[ 6] 中 指出 在 式 〈1) 中 用 蕊 替 换 SmD, 结论 同样 
成 立 . 文 献 [ 9] 中 还 证 明了 下 面 的 结论 : 设 J 芒 任意 
正 整 数 .那么 对 任意 实数  ! 有 渐 近 公式 
1 Ka) 一 


S 受 
于 OCT 
其 中 以 巴 表 示 芍 最 小 素 因子 ， 9( 二 1 3 …， 因 
为 可 计算 的 常数 且 f 一 闻 
现在 对 任意 实数 之 :2 考虑 求 和 式 


2 1 (2) 


SS x 
其 中 N 表 示 所 有 正 整数 之 集合 . 
本 文 的 主要 目的 是 研究 式 (2) 的 渐 近 性 质 , 并 
给 出 一 个 有 趣 的 渐 近 公式 , 即 证 明 下 面 的 定理 。 
定理 对 任意 实数 之 1 有 渐 近 公式 


站 |w 
TCM 


信 1 江 二 EC 和) 
和 o 
人 
wpCn+ 1T) 大 
甘 CE 局 .个 沼 
权 3 中 浊 DC D 十 1 ) 关上 [ 常数 。 


由 此 定理 立刻 得 到 下 面 的 推论 , 
推论 对 任意 实数 袜 1 设 交 ( 习 表 示 所 
有 不 大 于 鸥 素数 的 个 数 , 则 有 极限 公式 
Ji 区 卫 
co 忆 ] 本 = 


NI| 
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2 定理 的 证 明 


用 初等 方法 及 素数 定理 直接 给 出 定理 的 证 明 。 
设 王 实 数 且 袜 2 那么 对 任意 素数 发 显然 存 
在 惟一 的 正 整数 c 一 x (DB 使 得 

ao(DPD。 长生 < (Cao(CPD 二 1)。P 
或 者 


“CD =| 梧 . 


由 画 数 全 包 的 性 质 知 如 果 n= 六 下 … 就 是 的 标 
准 素 因 子 分 解 , 那么 当 侠 四 过 大 对 于 任意 dl 著 
有 .SC 由 去 X 此 外 , 对 任意 正 整数 m 和 8 当 (mm 


= ] 且 Sms SC9< 条, 由 西数 全 马 的 定义 
不 难 推出 全 mms 5 所 以 当 e (也 一 [了 时 设 
一 [L 闪 ” 则 所 有 满足 SCD< 欧 正 整数 嘟 是 下 


的 因子 . 设 ?到 示 所 有 正 整 数 集合 , 则 通过 前 面 分 析 
以 及 除数 本 数 的 件 质 有 


0 


XD< 
囊 | 上 + 本 (3) 
设 k=-[ 交 下 那么 应 用 素数 定理 “” 


可 得 
局 +- 
RE X 
2 MI+[) 二 2 IT )= 
ml+[ 有 有 )+OC po = 
和 
本 六 
k-1 广 
>， 2 以 1 十 切 十 OGD) = 
ER 这 人 
k-1 又 又 
In n 
| nn 冯 mn 十 1) 十 
[种 症 LS 
CC) 二 
人 
坟 nnCn 十 1) Ex | 
， xx 叉 pm ing” 
9 se 人 )。 (4 ) 
其 中 “一 -让 中 二 也是 一 个 常数 
1 
结合 式 (3 ) 及 式 (4) 立 刻 得 到 渐 近 公式 
本 CC 2 ) 
人 一 
SOD< 
于 是 完成 了 定理 的 证 明 . 


由 定理 及 素数 定理 并 注意 到 Y> 0 时 “= 1 十 
O( 叉 立 刻 得 到 


[ 妈 1 = 


SOD< xx 


cOC In lmo2) 
e@ 


这 
= 十 OCR ) 
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在 上 式 中 取 莹 > co 不 难得 到 推论 。 @ IE Maobhua An equation concem ng te Snaradache 
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训 心 的 感谢 ! 14 186-188 
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“学 术 动 态 。 
我 校 3 项 科研 成 果 厅 获 省 部 级 科学 技术 一 等 次 


近日 , 从 教育 部 和 省 政府 传 来 喜讯 ，2008 年 度 我 校 有 3 项 重大 科研 成 果 获 省 部 级 科学 技术 奖 一 等 奖 , 其 
中 地 质 学 系 张 兴 亮 教授 等 完成 的 “后 生动 物 门 类 起 源 与 早期 演化 研究 "荣获 教育 部 高 等 学 校 科 学 研究 优秀 
成 果 奖 (科学 技术 ) 一 等 奖 , 化 学 与 材料 科学 学 院 王 金宇 教授 等 完成 的 “多 功能 配 位 聚合 物 的 构筑 .性 能 、 构 
效 关系 及 应 用 研究 ”和 地 质 学 系 赖 绍 聪 教授 等 完成 的 “青藏 高 原 北部 岩浆 作用 及 其 大 陆 动力 学 意义 ”荣获 陕 
西 省 科学 技术 奖 一 等 奖 。 这 是 我 校 在 政府 科技 奖励 方面 取得 的 又 -次 标志 性 成 果 。 自 2001 年 以 来 , 我 校 共 
获得 国家 自然 科学 一 等 奖 1 项 获得 教育 部 科学 技术 一 等 奖 2 项 获得 陕西 省 科学 技术 一 等 奖 9 项 

教育 部 高 等 学 校 科 学 研究 优秀 成 果 奖 (科学 技术 ) 面 向 全 国 高 等 院 校 , 每 年 评审 一 次 , 授予 高 等 学 校 在 
科学 发 现 ,技术 发 明和 科技 进步 等 方面 做 出 突出 贡献 的 科技 工作 者 和 单位 ,是 国家 教育 部 对 广大 科技 工作 者 
多 年 来 从 事 科 技工 作 的 肯定 , 分 设 自然 科学 奖 、 技 术 发 明 奖 .科技 进步 奖 、 科 技 进步 奖 夏 广 类 ) 和 专利 奖 。 
2008 年 度 授奖 项 目 已 经 公布 自然 科学 奖 97 项 (其 中 一 等 奖 43 项 》 技 术 发 明 奖 34 项 (其 中 一 等 奖 13 项 》 
科技 进步 奖 14$ 项 (其 中 -等 奖 $8 项 ) 科 技 进步 奖 (推广 类 )10 项 (其 中 -等 奖 2 项 为 专利 奖 3 项 (其 中 一 
等 奖 1 项 ) 陕西 省 科学 技术 奖 授予 在 本 省 从 事 科 学 研究 .技术 开发 .成果 转 化 以 及 产业 化 等 科技 活动 并 
为 本 省 做 出 创造 性 突出 贡献 的 科技 工作 者 和 单位 。 2008 年 度 授 奖 项 目 共计 203 项 其 中 一 等 奖 28 项 , 二 等 
奖 68 项 , 三 等 奖 107 项 。 
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